مراجعة الجبر والهندسة الفراغية 


للصف الثالث الثانوى 


من اعداد الاستاد/ 
ربيع فايد معلم خبير الرياضيات بالمرحلة الثانوية 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 
ميدا العد ‏ التباديل - التوافيق 


عند اختيار ر من الاشياء من بين رہ من الاشياء 

السحب مع الترتيب = سحب الواحدة تلو الاخرى 

السحب مع عدم الترتيب =السحب دفعة واحدة 

إذا كان عدد طرق إجراء عملية م وعدد طرقة إجراء عملية أخرى رہ 

فان عدد طرق إجراء العمليتين معأ (العملية الاولى و الثانية) = م × رہ 

> عدد طرق أجراء العملية الاولى أو الثانية = م + رہ 

فى حالة الاحلال و الترتيب ,. عدد الطرق =نں” حيث رہ الكل › ر الجزء المختار منه 

مثلا: تکوین عدد من رقمین من الارقام } ۱ › ۲ ۰ ۳ › ؛ › ٥‏ يساوی =ه' ۲۰١‏ 

فى حالة الإحلال وعدم الترتيب(ليس مهم الترتيب) .. عدد الطرق =“ ان 

مثلا؛ توزیع ۳ كرات متماثلة على >٤‏ صنادیق = ' ان ۲۰ 

فى حالة عدم الاحلال والترتيب .. عدد الطرق = ل 

مثلا: عدد طرق وقوف ٠‏ سيارات فى ساحة انتظار به ٠١‏ أماكن يساوى ''ل, =١٠٤.٠ه٠‏ 

فى حالة عدم الاحلال ووعدم الترتيب .. عدد الطرق = ہر 

مثلا: عدد طرق اختیار فریق من ه أشخاص من بین ۱۲ شخصاً یساوی = ' ان ۷۹۲ 
۸ 


۱+ ل۸ - ر‎ UO a o ous ١ 
eS SIT فائون الجمع "ار + "ار = ار ¢ فائون النسبه‎ 


ر۱ 


4 


۱-۸ 
ر ر۱ ر 


لتطبيق قانونى الجمع والنسبة شرط ثبات العلم و الدليل يزيد واحد 
إذا کان “ل = ”ل فإن ر = هھ أ ركن › هھ =ن-٠‏ أ هدن »ر=ن-٠‏ 


إذا کان “ل = أل ر فإن ن=م أ ر = صفر 


إذا كان الدليل غير معلوم غالباً ما نستخدم الفك بالمضروب 
عدد طرق جلوس ر من الاشياء المتجاورة مع تحديد نقطة بداية على ن من الاشياء على شكل 


دائرة = لہ | 
عدد طرق جلوس ر من الاشياء المتجاورة على ن من الاشياء على شكل صف = 
(لہ ¬ ر /|)١+‏ 


عدد طرق جلوس ر من الاشياء على ر من الاشياء على شكل دائرة = |ر-١‏ 
عدد طرق جلوس ر من الاشياء على ر من الاشياء على شكل صف = ٣|‏ 


(۱) ۲١٠۷ ث٣ الجبر‎ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 
نظریة ذات الهدين باس صهیح موجی 


ه مفكوك ذات الحدين (س+م)أ 


کس ”+ "ی اس + یں س ن س ...+1 

عدد حدود المفكوك = ن ٠ ١+‏ قوى الحد الاول تتناقص بينما قوى العدد الثانى تزداد 

إذا كانت › رہ زوجی فان عدد الحدود فردى a‏ 

)اذا کانت › رہ فردی فان عدد الحدود زوجی ویکون حدان أوسطان ترتیبهما = اء ا 


: ل۸ : 1ه الفرة 
٠‏ الحد العام ےا = ”س٣‏ = 'ں ر ×(الثانی)/ × (الول )الفدق 


4 


٠‏ قاعدة (س + ”)١‏ + (س )”= ۲( +ع +ع +.....) = ضعف الحدود الفردية 


ه قاعدة (س + )” -(س د )= ۲(ع, +ع +ع +.....)= ضعف الحدود الزوجية 


ايجاد الحد المشتمل على س“ من امفكوك ذات الحدين 


0 نوجد الحد العام ونقارن قوى س فيه بالمطلوب أو نستخدم أفكار أخرى حسب السؤال 

ه لايجاد الحد الخالى من س نوجد الحد العام ونضع أس س بالصفر ويوجد افكار اخرى 
: ل۸ لہ اه الفرة 

ه الحد العام کا ر ”س ^ ٠‏ = ںہ ×(الثانی) × (الوول )ادق 


ه قاعدة (س + )”+ (س- )”= ۲( +ع +ع +.....) = ضعف الحدود الفردية 


4 


الرتبة 
ه قاعدة (س + )" - (س - )"= ۲(ع, +ع +ع +.....)= ضعف الحدود الزوجية 
الرتبة 


أس المفكوك × أس الرمز فى الحد الاول 
ه لمعرفة الحد الخالى من س بسرعة ا ٠‏ يى 
اس الرمز فی الحد الاول - اس الرمز فی الحد التانی 


شل الحد الخال م“ س ف المفك ك )1 _NNEa. Yx\Y a.‏ _ 
مثلا الحد الخالى من س فى المفكو e‏ رتبته N eS‏ 


النسبة بين حدين متتاليين من مفكوك ذات الحدين 


ل ۸سر ل - أك 


4 


(") ۲١٠۷ ث٣ الجبر‎ 
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@ ر س 
رہ -الاصغر +۱ الثانى 
ج ڪڪ و ج 
الاصعر الاول 
الاصعر ١+‏ 
e‏ النسبة بين معاملى حدين متتاليين = “× 


ه قانون النسبة بين حدين متتاليين 


معامل الثانى 


الاصعر معامل الاول 
ه قاعدة (س + )”+ (س = ا) ”= (٣‏ +ع +ع +.....) = ضعف الحدود الفردية 


ه قاعدة (س + )" - (س )= ۲( +ع +ع +.....)= ضعف الحدود الزوجية 


ه لايجاد عدديا اكبر حد فى مفكوك نحل المتتباينة E‏ دک 
ر س 
4 
e‏ لايجاد مجموع المعاملات فى اى مفكوك نضع المتغيرات ب ١‏ و نحسب 
© 
الصورة المثلثية للعدد لكب 


ه الصورة المثلثية للعدد المركب ع=ل(جتا© + ت جا0) 

ه سعة العدد المركب د06 ] ٦/١ ٦‏ [ ولعمل ذلك اذا كانت اكبر من ۱۸١‏ نطرح منها ٠١‏ أو 
نضیف حتی يكون د0 ] 7 › 7 [ 

٠‏ اذا كان العدد ليس على الصورة المثلثية نحدد الربع الذى يقع فيه اذا كان ضبط اشارة فى الربع 
الثانى نستخدم ۲ -0 ٠‏ فى الربع الثالث - ١‏ +0 فى الربع الرابع -0 حيث © الزاوية الحادة 

٠‏ اذا كان العدد ليس على الصورة المثلثية نحدد الربع الذى يقع فيه اذا كان ضبط جا › جتا نستخدم 


فى الربع الثانى نستخدم +0 » فى الربع الثالث - َ0 فىالربع الرابع - +0 حیث 
0 الزاوية الحادة 
ه الصورة الاسية للعدد المركب(ل ه” ) لابد أن تكون الزاوية بالتقدير الدائرى وللتحويل نستخدم 


O 


2 
x=‏ 
A٠‏ 
6 نتانج: 
@ إذا کان ع=ل(جتا6 + ت جا6) فإن 
۱ ۱ + م مډ م 
()< = ^ (جتا(-6) + ت جا(- ))0‏ (ب) ع'=ل'(جتا۲ 0 + ت جا۲ 0) 
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9@ إذا کان ع؛ = ل,(جتا6, + ت جا0)) › ع؛ =ل,(جتا6؛ + ت جا0؛) 
فان ع × ع = ل ل؛ (جتا(6, + 0,) + ت جا(6, + 0,)) 


نظریه دیموافر 
الجبر ٣ث ۲١٠۱۷‏ (۳( 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 


تذكر =١‏ حا ھ + جتا هھ = (جاھ + ت جتاھ) (جاھ - ت جتاه) 

نظرية دیموافر : إِذا کان ن عدد صحیح موجب فان (جا 0 + ت جا0) "= جدا ہ0 + ت جاہ0 
نظرية دیموافر : باس عدد نسبی موجب 

(جھا 0 + ت جاق)3 = جیا( 6 ۲ ) + ت جا( 22+6 


حيث ن د ١٠٠١‏ ...ك-١۱‏ 
و و ت _ ۾ ت 
جتاس = - ١‏ جاس = مفيدة للتكاملات 
۲ ٣ت‏ 
۱ 


الجذوز النونية للمعادلة س“=ط حيث م عدد مركب يكون لها ن من الجذور على الصورة س=!” 
تحسب الجذور بعد كتابة العدد بالصورة الاسية أو المثلنية 


الجذور النونية للعدد المركب تمثل على شكل ارجاند على دائرة واحدة مركزها نقطة الإاصل وطول نصف 


قطر ها 


١ 
وتکون رووس مضلع منتظم عدد أضلاعه رہ‎ | 1| 


٠‏ فكرة لايجاد الجذ رين التربيعين للعد د المركب (تستخدم فى اختر) 


الجذرين هما + ل٣ک‏ بت لت | حیث ل مقید > س جز ءه الحقيقى 
۲ ۲ 


جتاس + جتاص = ۲جتا = چت س 

ا 
۲ ۲ 

جاس + جاص = ٢‏ جا کے جت کے 


کان - جاص = ٢‏ جا کک چت کے 
جا س + جاص = ۲ جا (نصف المجموع) جتا (نصف الفرق) 
جتاس + جتاص = ۲ جتا (نصف المجموع) جتا (نصف الفرق) 


امحددات 


فك المحدد عن طريق أحد صفوفه أو اعمدته لا يغير من قيمة المحدد 


(٤( ۲١٠۷ ث٣ الجبر‎ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 


هه ضرب أحد صفوف (أو اعمدة) المحدد فى رقم والجمع على الصف (أو العمود) المناظر لا يغير من 


م 


e‏ ا مشترك أو ضرب المحدد فى رقم يكون ذلك على صف أو عمود فقط 

٠ه‏ لا تتغير قيمة المحدد عند تبديل صفوف المحدد باعمدته المناظرة بنفس الترتيب (مدور المحدد) 

ه قيمة المحدد لا تتغير بفكه عن طريق عناصر أى صف(عمود) 

e‏ قيمة المحدد تنعدم إذا كان جميع عناصر اى صف او عمود تساوى صفر 

Sl Slam aS KGS E ه قيمة‎ 

٠‏ إذا وجد عامل مشترك فى جميع عناصر صف (عمود) فی محدد فان هذا العامل يمكن اخذه خارج 
المحدد 

٠‏ إذا بدلنا موضعى صفين(عمودين) فان قيمة المحدد الناتج = سالب قيمة المحدد الاصلى 

° اذا(كتبت(جميع عناصر أى صف (عمود) كمجموع عنصرين فإنه يمكن كتابة المحدد الاصلى على 
صورة مجموع محددين (تجزئى المحدد ) 

٠‏ اذا اضفنا لعناصر اى صف(عمود) بمحدد مضاعفات عناصر أى صف (عمود) أخر فإن قيمة 
المحدد لا تتعير 

e‏ فی أی محدد اذا ضربنا عناصر أى صف(عمود) فى العوامل المرافقة للعناصر المناظرة فى أى 
صف (عمود) آخر ثم جمعنا نواتج الضرب فإن الناتج يكون مساوياً صفرا 

ه قيمة المحدد على الصورة المثلنية,(به مثلث اصفار) تساوى حاصل ضرب عناصر القطر الرئيسى 
أو سالب حاصل ضرب عناصر القطر غير الرئيسى 


الصفوفات 


شرط وجود معكوس ضربى للمصفوفة هو محددها لا ينعدم 


لايجاد المعكوس الضربى للمصفوفة ١‏ '- آ1 ٣‏ حيث م مصفوفة العوامل المرافقة 


رتبة المصفوفة هى رتبة أكبر محدد فيها قيمته لا تساوى الصفر 
محدد عدد مضروب فى مصفوفة على ۳×۳ يساوى العدد" × محددها 

قاعدة إذا كانت ' مصفوفة على النظم ن×ن فإن إكم | = ك“|م | 
ضرب عدد فى مصفوفة يضرب فى كل عناصرها بینما ضرب عدد فى محدد يضرب فى صف أو عمود 
فقط 
عامل مشترك من المصفوفة : من كل العناصر بينما عامل مشترك من محدد من صف أو عمود 
المصفوفة المنفردة (الشاذة) التى ليس لها معكوس ضربى وغير المنفردة (غير الشاذة) لها معكوس 
صضربی 
المصفوفة المنفردة محددها = صفر » غير المنفردة محددها # صفر 


(إب) "= ب ا > 0 )=1> 00 =0( > (0)"=(€) "1 "=1 


(°( ۲١٠۷ ث٣ الجبر‎ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 


حل العادلات الخطية باستخدام المعكوس الضربى للمصفوفة 


٠‏ إذا كانت رتبة المصفوفة م = رتبة المصفوفة الموسعة = عدد المجاهيل .. حل وحيد 
ه إذا كانت رتبة المصفوفة م = رتبة المصفوفة الموسعة < عدد المجاهيل .. عدد لانهائى من الحلول 
٠ه‏ إذا كانت رتبة المصفوفة م رتبة المصفوفة الموسعة .. ا يوجد حلول 
٠‏ المعنى الهندسى لمجموعة حل ثلاث معادلات فى ثلاث مجاهيل 
كل معادلة تمثل مستوى ولذلك حل وحيد معناه الثلاث مستويات تتقاطع فى نقطة 
عدد لانهائى من الحلول ,. الثلاث مستويات منطبقة 
لا يوجد حلول .. الثلاث مستويات متوازية 
ه المعادلات المتجانسة جميع عناصر مصفوفة الثوابت صفر وعلى الاقل لها حل واحد 
ه مرتبة المصفوفة غير الصفرية هى أعلى درجة لمحدد أو محدد أصغر للمصفوفة قيمته لا تساوى 
صفر فإذا كانت المصفوفة م غير صفرية على النظم م × رہ حيث م > رہ فإن مرتبة المصفوفة ‏ 
نرمز لھا بالرمز ر() حیٹ ۱ < /() < رہ 
ه عند ايجاد مرتبة المصفوفة تذكر خواص المحدادت لتسريع ايجاد رتبة المصفوفة 
ه مرتبة مصفوفة الوحدة هو درجتها 
ه مرتبة المصفوفة الصفرية = صفر › مرتبة المصفوفة = مرتبة مدورها 
٠‏ إذا اضيف (أوحدف) صف(عمود) صفرى على المصفوفة فان رتبتها لا تتغير 
٠‏ إذا اضيف (أوحدف) صف(عمود) عبارة عن تجميع لعدة صفوف (أعمدة) فان مرتبة المصفوفة لا 


% 0 


للګير 
ه اسهل طريقة لايجاد مرتبة المصفوفة هو اجراء عمليات الصف البسيط على المصفوفة الموسعة فمن 
السهل ايجاد رتبة المصفوفة والمصفوفة الموسعة 


ثانيا الهندسة الغرافية 
النظام الاحداثى المتحامد فى ثلاث أبحاد 


(٠ (* ¢ ٠ ( نقطة الاصل‎ © 


يجب رسم مستوى الاحداثيات طبقاً لقاعدة اليد اليمنى كما بالشكل 


ه النقطة (س )٠ ٠ ٠ ٠‏ تقع على محور السينات وتبعد عن المستوى ص ع مسافة |إس| 
> النقطه ( ٠‏ »ص )٠٠‏ تقع على محور الصادات وتبعد عن ١‏ لمستویى س ع مسافه |إص| 
> النقطه ٠ › ٠(‏ ٠ع)‏ تقع على محور العينات وتبعد عن المستوى س ص مسافه |ع| 


° بعد النقطة (س » ص › ع) عن محور السينات = رأص" + ع" لكن بعدها عن المستوى ص ع =|إس| 


وبعدها عن محور الصادات = ,س" + ع" لكن بعدها عن المستوى س ع =إص| 
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e‏ معادلة المستوى س ص هى €= > معادلة المستوى ص ع هى س= ٠.‏ > معادلة المستوى س ع 
ھی ص = ٠‏ 
© البعد بين النقطتين (س ٠:‏ > ص (E > ١‏ > ب(س؟ »> ص ۲ > (E‏ 
۲ 
یساوی ر( س س ) +( ص (+٣)‏ -ع) 
e‏ احداثى نقطة المنتصف بين بين النقطتين (س؛ › ص › ع۱) › ب(س؟ › ص۲ ۰ ع۲) 
ص ارس ص اص 4dËÉg~ُُٗےج+ے‏ 
هو | ادع _ الع ا ا 
۲ ۲ ۲ 
© نقطة متوسطات المثلث الذى رووسه (س ٠:‏ ص (E > ١‏ > ب(س؟۲ ص ۲ > (E‏ 
س +س +س ‏ ص +ص + ص ا1ے +ع + 
ا ا ا 


> ج( س › صم ۰ ع۲) ھی | ا اس س ای کے ۾ 


ه معادلة الكرة التئ مركزها (ل> ك › ن ) و طول نصف قطرها نق هى 
الصورة القياسية (س-ل)" + (ص- ك)" +(ع- ن)" = نق' 
ه الصورة العامة: س" + ص" + ع" +۲ل س + ۲ك ص +۲ن ع + ۶ =. 
حيث مركزها (-ل › - ك > - ن) وطول نصف قطرها نق = رل +ل' + آ-ء 
نلاحظ على معادلة الدائرة معامل س" =معامل ص"'=معامل ع"=١‏ › لاتشتمل على الحدود س ص › 
ص ع › س ع › وبشرط ل' + ل ' + ںہ "۶ > ۰ 


۰ 
المتجهات فى الفراء 
° متجة الموضع للمتجه ۴ =(ار »ار ),١١‏ وتسمى أ بمركبة المتجة فى اتجاه محور س 
> ار بمركبة المتجة فى اتجاه محور ص › ,١‏ بمركبة المتجة فى اتجاه محور ع 
٠‏ معيار المتجه ۴ =(ار »١ر ١١‏ ,)= طول القطعة المستقيمة الموجهة = ر" "١+ ١+‏ 
جمع المتجھات إذا کان ۴ =(اے ءار ١١,۔)‏ ب =( بے ce‏ بے > ب)) فان 
۴٣‏ + ب =(ای e‏ ای ),۱١‏ +( بے ce‏ بے e‏ ب)=(ای + بے ١ار‏ +بے ٤ار‏ +ب) 
ضرب عدد فی متجة ك ۴ =(اے ١ای ),١١‏ =(ل ای ce‏ لای e‏ ۵ا۔) 
۵ تساوی متجھین إذا کان (آے ا ١١,)=(بے e‏ بے ءب۔) 
ا کب ٤ا‏ کب e‏ ا,=ب 


ه متجة الوحدة هو متجه معياره وحدة الاطوال » متجه الوحدة للمتجه للمتجه ۴ =(أي ٤‏ <1( 


ه متجهات الوحدة الاساسية س ہ=(١‏ › )١ ٠٠١‏ › ہ5( )١ ١» ٠‏ 
الجبر ٣ث ۲١٠۷‏ (۷( 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 
(١ ( ^ ¢ Ea ¢‏ 
6 ۴پ = بپ P=‏ 


ا 
٠‏ زوايا الاتجاه وجيوب تمام الاتجاه لمتجه فى الفراغ 
اذا کان ۴ =(اے ءار ),١١‏ متجه فی الفراغ اع 


وکانت ( 0ر < 0ر <0 ) قياسات الزوايا التى 

يصنعها المتجه مع الاتجاه الموجب لمحاور س ص٤‏ ع 
على الترتيب فإن: 
ار =إ| ا |إجا 0 ١ ١‏ دإإا |إجا 0ء ,إا احا 


۴۰ = اا اا0 تہ + || آ | إجا 0 + || | احا 0 چ : 


> 0 > 0,) تسم زوايا الاتجاه للمتجة ۴ ولايجادها نوجد متجه الوحدة فى اتجاهه = 


ای 


0) 


كل مركبة تعبر عن جتا0 _ > جتا 0 ر > جتا0 , 
٠‏ لاحظ أن جتا0 _ سہ + جتا0 _ صہ + جتاق, ع تمثل متجه الوحدة فى اتجاه المتجة ۴ أى أن 
جا 0 +جاا 0ر +ج اا "0 ,=۱ 


کسر ا تھا ت 

٠‏ حاصل الضرب القياسى ۴© ب = |۴1 || || ب || جتا6 حيث © الزاوية الحادة بين المتجهين 
بشرط أن يكونا داخلين أو خارجين من نقطة التقاطع 

شرط تعامد متجھین هو ۴ م ب = صفر بینما شرط التوازی ۴ × ب ٠=‏ أ ۴ كلب 

0 اذا کان ۴ =(اے ای ),١١‏ بر > ب .( <Y ORF‏ اک + آے بے + ,بے 


ه مركبة ۴ فى اتجاه ب = = || جاه 
P| = ۴0 °‏ | نما x PF‏ ۴ = 


إذا کان ۴ =(اے > ای ١٤ا,)‏ ٤ب‏ =( ب > بی > ب) شرط التوازی سس ے کی ے لے 


=( بع اع بر ) تہ 5 (آس ST‏ بر )ہ٣‏ (ای اص . Fa‏ 


(۸) ۲١٠۷ ث٣ الجبر‎ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 


ار ب ا بر =المركبة فی اتجاه محور س لاحظ (آس > اس ٤‏ )(بر 6 ي > ب( 
.١( -‏ ب ا ب )=المركبة فى اتجاه محور ص لاحظ (۱ ا < )(ب € e‏ 


(ار بر ار بر )=المركبة فى اتجاه محور ع لاحظ (آ 


AX‏ ا 0ب پ ل 
ه قياس الزاوية بین متجهین جتاص = _! © لاتنسى داخلين أو خارجين » © د ]١۰۰[‏ 


ا ابا 
حالات خاصة.: 
® جتا6 ١=‏ .. ۴ ۰ب متوازيان فى نفس الاتجاه 


0© جتا0 ٠-=‏ .. ۴ ۰ب متوازیان فى عكس الاتجاه 
© جتا6 ٩. ٠=‏ ۴ ۰ب متعامدان 
ESR XRD CTS RR RP ‘SMO <“ ISTO °‏ 


ه الشغل المبذول من القوى التى تؤثر على الجسم فاكسبته ازاحه 
ش = ن ٥ت‏ = |[ ن || || ت ]| جنا۵ ع 
٠ه‏ |[ ۴ × ب || =مساحة متوازى الاضلاع الذى فيه ۴ ٠ب‏ ضلعين متجاورين 
= ضعف مساحة المثلث الذى فيه ۴ ٠١‏ ب ضلعين متجاورين 
1 1 1 


س ص 2 


٥‏ الضرب الثلائی القیاسی ۴ © ب × جاب بال ب =جحم متوزاى السطوح الذى فيه 


۶٣‏ ب > ج ثلاث اضلاع متجاورة 
لاحظ لا معنى لايجاد الضرب القياسى أولاً › كذلك الترتيب 
٥‏ إذا كانت الثلاث متجهات ۴ ۰ ب ۰ ج فی مستوى واحد فان ۴ © ب × ج = صفر 


ه متجة الوحدة العمودیى على المستوی الذى يحتوى ۴ ب يساوى 
6 حال خاصت : اذا کان اذا ا ب ای ) ب =(ب »ءبر) 

فان ۴ × =(ا ب رار ہی)۳ ۴١‏ © = (ار ب + ار بں) 
ای شیب کیک کیب ج کا e‏ 
معادلة المستقيم فى الفراغ 
e‏ متجه اتجاه المستقيم المار بالنقطتين ۶( ¢ اس < , ( > ب( ب > ب » ټ) 
الجبر ٣ث (٩) ۲١٠۱۷‏ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 

ه المعادلة المتجهة للمستقيم المار بالنقطة ۴ ومتجه اتجاهه ه هى ر =۴ +كه 

ه المعادلات البارامترية من المعادلة المتجهة (س » ص › ع) =(س؛ »ص ۰ع٠)‏ + ك( ۰ ب »ج) 
هی س=س + ك » ص = صا + ك ب »ع = ع + ك ج 

٠‏ المعادلة الاحدائية للمستقيم المار بالنقطة (إس؛ »ص ٠ع٠)‏ ومتجه اتجاهه ( » ب »ج) 
هی E‏ 2 عند ٠=‏ تكون المعادلة س = س؛ sS‏ س 

1 ب ج ب ج 

ه نسب الاتجاه ' » ب » ج تتناسب مع جيوب تمام الاتجاه ل » م » ن فإنه يمكن كتابة الصورة الاحداثية 

س ي 


لمعادلة المستقيم على الصورة د ا 
A‏ 


ه قياس الزاوية بين المستقيمين الذى متجهى اتجاهيهما ه٠‏ ه۲ جتا©6 = 


ES 
اة ااا‎ 
هی جیوب تمام الاتجاه للمستفيمين‎ (ù < f > ۲( ¢ ٭ ك(‎ 1 > ٠( اذا‎ @ 
نان؛|‎ + ٠۳ + فان: جتا © = | لال‎ 
شرط توازى مستقيمن فى الفراغ هه = ك ه؛‎ 
إذا كان المستقيمان متوازيين وكانت نقطة على أحداهما تحقق الآخر فإن المستقيمين منطبقان‎ ٠ 
إذا کان هھ لا یوازى ه۲ فإن ل٠ > ل إما متقاطعان أو متخالفان‎ 
اب ×ھ‎ Pe ا‎ 
1 طول العمود من النقط)ٰ ب على المستفيع ر =8 +كه يساوی = اا5‎ © 
شرط تخالف مستقيمن فى الفراغ هو عدم التقاطع وعدم التوازى‎ 0 
محادله المستوى فى الغراغ‎ 
ومتجه عمودى عليه ن‎ › ۴٠ ه المعادلة المتجهة للمستوى الذى يمر بالنقطة‎ 
۴0 ھی ن © = ن‎ 
حیث‎ ٠= ), ه المعادلة القياسية لمعادلة المستوى ا( س س ) + ب( ص ص )++( عع‎ 
(۱E ١ ص‎ ٠: با › ج) نسب الاتجاه لمتجه عمودى على المستوى المار بالنقطة (س‎ >» P) 
والمعادلة العامة هى ' س + ب ص + ج ع + ۶= حيیث ( ۰ ب » ج) نسب الاتجاه لمتجه عمودى‎ 0 
على المستوى‎ 
ه لايجاد معادلة المستوى المار بثلاث نقاط يجب التأكد أولاً أن النقط ليست على استقامة واحدة من‎ 
شرط التوازی تم نوجد متجه عمودى على مستويهما وای نقطة ونوجد معادلة المستوى‎ 
(E (س+ ص"‎ ¢ (E ۲ (س۲ ص‎ ¢ (۱E ١ معادلة المستوى المار بالثلاث نقاط (س:٠ ص‎ © 
د د‎ 
هی اس سم ص کم‎ 
a a a a 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية)___ الصف الثالث الثانوى(علمى ریاضیات) 
a‏ عمودی علی مستویهما رہ رہ قب × ب ج ج وناخذه نقطة منهما ونكون المعادلة 


O °‏ الذى يحوى مستقيمين متقاطعين نوجد نقطة التقاطع بحل المعادلتين معاً ثم 
نوجد متجه عمودی على مستویهما هھ × ه فيكون هو متجه اتجاه العمودى على المستوى 
e‏ لايجاد معادلة مستقيم عمودى على مستوى يكون متجه اتجاه المستقيم هو متجه اتجاه العمودى على 


المستوى 

ه لايجاد معادلة خط مستويين نحل المعادلتين 

e‏ لايجاد نقطة تقاطع مستقيم مستقيم مع مستوى نوجد المعادلات البارمترية للمستقيم ونعوض فى معادلة 
المستوى ينتج ك 

ه قياس الزاوية 6 بين المستويين الذى ن٠‏ عمودى على المستوى الاول › ن۲ عمودى على المستوى 
الثانی ھی جتان اى |^ ©7 حبث °۰ < ۵ < °٩۰‏ 


ااا 
٠‏ إذا کان رو > ر٠‏ متجهى الاتجاه العموديين على المستويين فإن 
۰ س کک ع » 1 ۰ ع س س س 
®@ شرط توازی مستویین رہ٣‏ |/ رہ٣‏ أی إذا کان د کد د اور × = 
اې پې جې 


@ شرط تعامد المستویین تہ اوا ھا رہ © تہ = صفر 
e‏ طول العمود من النقطة ب على المستوى الذى معادلته ن © ر = ن ۴0 
يساوی اا لاحظ ضرب قياسى بخلاف طول العمود على مستقيم ضرب اتجاهیى 
ه طول العمود من النقطة (س, › ص ٠‏ ع٠)‏ على المستوى س + ب ص +ج ع + ۶= 
_ | اس + بص اج +| 


yT 
“(< ١ ص‎ ۰(۰) ¢ * ¢ ٠ معادلة المستوى الذى يقطع محاور الاحداثيات فى النقط (س‎ © 
37 فإن معادلة المستوى تكون على الصورة‎ )٠ع٠‎ ٠ ٠ ٠( 


CC 
۱ ۱ 
۰ =) ه معادلة المستوى المار بخط تقاطع مستويين هى (معادلة ت الاول) + ك(معادلة الثانى‎ 


(۱۱( ۲١٠۷ ث٣ الجبر‎ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 
أولا:الاسئلن الموضعي ر( أختر الاجابن الصحيحل ممابين القوسين) 
(بوکلت ۱) 

]١[‏ اذا قطع المستوى ۰س + ۲١ص‏ + ٦ع ٠=‏ محاور الاحدائيات س › > ص ٠‏ ع فى النقط ۲ › ب 
> ج على الترتيب فان حجم المجسم | ب ج و حيث و نقطة الاصل يساوى ..... وحدة مكعبة 

١ ۳۰ ۰۰۹ (‏ . غير ذلك ) 

[۲] فى الشكل المقابل: 

RA = عددان مرکبان فان ن‎ E“ 


۲ 
) ت٣-‎ ت٣۲‎ ۲-۰ ۲ ( 


[۳] اذا کان ع٠‏ > E‏ عددان مرکبان سعة (ع,ع؛) = 


۸ 
Tr I1 1° FIV‏ 
فان سعه ع = س( س ع ل ل ل 
SOC T ٤‏ 
]٤[‏ اذا كان عدد حدود مفكوك (س + ص) "0 ' یساوی ۲ فان ن تساوی ....... )°< 1< (N<۷‏ 
]٥[‏ فى الشكل المقابل: ڪڪ 


€ 
ع۴ ۰ ع عددان مرکبان وکان (ع۶ع۲) عدد مرکب 


( - ۲ت › -ٿت » ت » ٣ت)‏ 


]٦[‏ طول نصف قطر الكرة س + ص' +ع" - ۲س ٦-‏ ص ٠۰+‏ ع ١-‏ = صفر يساوى 
طول ( 104۳( 


]۷[ اذا کان ۲ =(۲ EC‏ > ۳) »> ب=(-۲ ۲ > )٩-‏ فان طول ب = س وحدة طول 
( 1° › ۱1۳ ؟۱1۰<۱1( 


(۱۲( ۲١٠۷ ث٣ الجبر‎ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 
[۸] اذا کان ۴ د(۲ ۰ )٤- ۰٣‏ »ب ٤(=‏ ۲۰ ۰ م) وکان ۴ له ب 


فان قيمة ع = ل )۳11( و ا هھ ف ٤‏ 
[۹] فى الشكل المقابل: ۲ ب ج ء مستطيل › سم 
هھ د مء فإن هب٠‏ هج = e‏ 

(۷ ۰۹4۸( 
]١ ١ [‏ عدد الطرق التى يمكن تكوين بها فريق من سته اعضاء من بين ثمانية بنات وستة أولاد بحيث 
یحتوی الفریق على ثلاث أولاد فقط يساوى (N1 <1۸ < 1۱11۰ ۲11° ) Lara‏ 
[1 1] 7 + ۲ إت== ................ ) (GT-T)+ < (GT -T)F < (GT+T)E < (GTFT)E‏ ( 
7 اذا کان اطوال اضلاع مثلث ھن ج |د > | لہ ۲ » ٣|‏ - لہ من السنتيمترات فإن القيمة العددية 
لمساحة المثلت = .......... ٢ - 7 ¿۳ ¿- F7‏ 

۳٣ ٤ ۲‏ 
(بوکلت ۲) 
]١۳[‏ اذا كان الحدان الاوسطان فى مفكوك )+( مقساویان قان س = . 
س 


( ۲ ۱ F ۱-۰۱١( 
(<< <°) a... = اذا کان ل = ل حیث س ٭ ص فان س +ص‎ ] ٤[ 
س ص‎ 


[°] اذا کان ۳۰ ° . ٦۰‏ ° . 0 ° هی زوايا الاتجاه لمتجه فان إحدى قيم © = 


(°4°. .° ۳°۰7 


0 = || ۴ [| متعامدين فان‎ )١-٠٠١ ٠ (= ب٠» ك)‎  ؛‎ ٠ (= ۴ إذا كان المتجهان‎ ]١[ 
(° <1۲۱1۳۱1۹) 
جميع المصفوفات الآتية لها معكوس ضربى ما عدا المصفوفة‎ ]1١۷[ 


| 
ا‎ 
۲ 1 YY o 
1 0 


(۱۳( ۲١٠۷ ث٣ الجبر‎ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 


س ت 
]1۸7[ = ........... )1+<=1<®<-= ®( 

ت 
[۱۹] مرافق العدد ۲س + ٣ن"‏ هو ........ )"0-0 < (To +o" <‘ o-0" <‘ Oo F'o!‏ 
]۲١[‏ إذا كان المستقيمان ر ١(=‏ ¢« ¥ “) + ك(۲ l=‏ ا)۰ ا 

٢ ۷ - 


متعامدین فان ج = ( 13*1( 

[۲۱] اذا کان ل =۰ ۱۲ فان مجموع قیم ر الممكنة یساوی ..... (۵ ۰ ۰۲۰۰۱۲ )٠۱۲۰‏ 

۲۲ ] إذا کان ۴ ٠ج‏ =۷ ۳ |[ × ب || فإن قياس الزاوية بين المتجهين ۴ ب“ = 
۲ °۳۰ °0 .°4°( 

[۲۲] قياس الزاوية بين المستویین ر ۰۱۰۱(۰ ۲) =۷ ۰ ۲س - ص + ع = ٦‏ تساوى .0 
7 °۳۰ °0 .°4°( 

]١[‏ مجموع الاجزاء التى يقطعها المستوى ٣س‏ + ۲ص + ٤ع‏ = ٠١‏ من محاور الاحدائيات ا 

)۷<1( 
(بوکلت ۲) 
]٠٠[‏ أى القيم التالية يمكن أن تساوى ل (As oN NEE) as.‏ 


]۲٢[‏ اذا کان ۴ =(-۱ ۰ )١ ٠ ۲ ١ ۲(= ب٠» )۳ ۰ ٤‏ فان مركبة المتجةه ۴ فى اتجاه المتجه 


۹ Pees 
(\cY <c Cn (7 = ب‎ 
YV YTV 
اذا كان المستقيمان ا سے ل ت ا ےا‎ ]۲۷[ 
) 4,۵ حل لل‎ a = متعامدين فان ك‎ 


[۲۸] طول قطر الكرة التی معادلتھا: س' + ص" - ٦س‏ +۸ص ٤ع‏ + ٠=٤‏ يساوى ا 
وحدة طول ( ۲١» ۱٠١۰۱۰ ۰ ٩‏ ) 
[۲۹] عدد طرق اختيار أربعة أحرف على الأقل مختلفة معا من عناصر المجموعة 


© © © 


۰3ب ج›ء»هھ{) هى e‏ ( ا٣ن‏ ×ن » ل +ل» ل×ل ) 
الجبر ٣ث ٤( ۲١٠۱۷‏ ۱( 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 
]۳١[‏ حجم متوازى السطوح الذى فيه ثلاثة أحرف متجاورة يمثلها ۴ =(۳ )٠ › ٤-›‏ 


)١١١ ٦١۰ ٥١0 › ۱۲( يساوی وحدة مكعبة‎ )٥ ۰۰ ۰ ۰(= ج‎ > (TT < =< (= »ب‎ 


]۳١[‏ اذا قطع محور السينات الكرة (س-)' +(ص+")' + (ع-١)" ٠٤٠‏ فى النقطتين إ › ب 


فان طول ۲ ب = .......... وحدة طول ( ۲ ٤۲ ۰ ۱٤۰‏ ۲۸۷۰ ) 
[۳۲] فى مفكوك (٣س‏ - ؟ص)"' إذا كانت النسبة بين الحدين الأوسطين على الترتيب تساوى 8 
فان ص:: س = TETER T‏ 


[۳۳] عدد طرق توزيع تمانية جوائز بالتساوى على ٤‏ طلاب تساوى ا 
( ۰۳ ل0 (« (6T « fo»‏ 


[ “۳ اذا کان رن » م ' هى الجذور التكعيبية الغير حقيقة للواحد الصحيح فان مجموعة حل المعادلة 


( {o1 <o^ <^} {Tm <‘ <+}<‘{To +“ <‘}‘ {1} ) 


سے 


1 
O COE E 
1 

N 

E 


ب 


)۲ › ۱) صفر »ب ج‎ ( a 


( 
Y 
( 


]۳١[‏ المستقيمان س س" ٠‏ عع" يكون مستوى الاحداثيات الذى معادلته 


( س =۰ > ص5 ۰ع = > ص=') 


(بوکلت )٤‏ 
۸ 
ر 
[۳۷] اذا کان = ٤=‏ فان رہ = (Sec) asm‏ 
ن 
٤‏ 
[۳۸] مجموع معاملات حدود مفكوك ( +۱١‏ س - ۳س')'' '" یساوی aaa..‏ )1 <1۷( 


]۳۹ اذا کان ۰(۲ ۹ ۰) »> ب( ¢ )9 ) فان مد متجه الوحدة فی اتجاه 8 ب هو nnn‏ 
rer )‏ > ص a - a‏ ( 


› )۳ ۰٠۱۰ ۲(= ۴ حجم متوازى السطوح الذى فيه ثلاثة احرف متجاورة يمثلها المتجهات‎ ]٤١[ 
)٠°( ۲١٠۷ ث٣ الجبر‎ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 
ب =(-۱ ۰ ۰۳ ۲) »ج =(۲-۰۱۰۱) يساوی )<£ <<"( 


(1<1 *( يساوى‎ ١= ")۲ - اذا كان ع عدد مركب › فان مجموع جذور المعادلة (ع‎ ]٤[ 


e =| ٣ | فإن‎ ٠= | | اذا كانت ۲ مصفوفة على النظم ۳×" وكان‎ ]٤١[ 
(1 <1۸ <۳1 <° ( 
o يساوى‎ ٠= ٥ + طول نصف قطر الكرة س" +ص"' + ع" ٤س + ٦ص -۲ع‎ ]٤٣[ 


(14 "<۲ < ۱) 


]٤ ٤[‏ أوجد نقطة على المستقيم Zے‏ سے ا بحيث يكون احداثيها السينى ضعف احداثيها 


الصاد ى 2 [(-1 1-۰-0( +( £ < 1-1( )1-1( <()1<1<-1([ 
]٤٥[‏ اڏا کان ۾ › م" هى الجذور التكعيبية الغير حقيقة للواحد الصحيح فإن 


+ بص+جص" ا+ب”«+جم' 
ج + ١ن‏ + بت" ب+جن +ان' 


]٤ ٦[‏ طول العمود الساقط من النقطة (۳ › )١- › ١‏ على المستوى س + ع ٠=‏ يساوى ا 
(TV! <l << ۱)‏ 


]٤۷[‏ اذا كان المستویان ۲س + ص - ع ٠=‏ › س -۳ ص + ك ع = ۲ متعامدين 


= ( ۰۱۰ صفر » ۲۰۱ ) 


فإن ك = (6F < 1) asas‏ 
س ا 

(<<<) aa... =) فان ر(م‎ | ٦ 4 ٣س‎ | = اذا كانت المصفوفة‎ ]٤۸[ 
د س‎ ٣ 


(۱١( ۲١٠۷ ث٣ الجبر‎ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 


ابات الس الوخهة 

2 (۳) ۲ت‎ - )۲( 0۰ (١) 
۲ 

۳ o) (T+ )¥ (۱١) ۱۲۰ )۱۰( 


۳ 


Coco} (7) 
° )٤( 
(EF) 


(۱۷( ۲١٠۷ ث٣ الجبر‎ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 


ثانیا:الاستلیٰ اتمفائيي 
(بوکلت ۱) 


س ۳ صا د 


-_- أوجد قياس الزاوية المحصورة بين المستقيم ل:‎ ]١[ 
۱ ۱ Y/ 
صفر‎ = ١ + والمستوی ا ۲ س - ص - ع‎ 
® 
نوجد الزاوية بين المستقيم والعمودى على المستوى‎ )١-٠ ٠-٠ ۲ ه,=(‎ › )١-٠ ١» ۲ (= ١ه‎ 
|0=<1—<c ()e(\— <10 )| 
++ /1+1 + 


'. قياس الزاوية بين المستقيم والمستوی = ۹۰ °٠٠ = ٦١‏ 


'. جتا 60 = = ^„ 0= .“° 


إ هه 
[۲] اذا كانت المصفوفة م = | اب . ١!‏ |وكان "×ب=-" 
ب EDN‏ 


وكان مرتبة المصفوفة ٠‏ يساوى ۲ أوجد قيمة ۲ + بأ 


® 
e) 

٠‏ مرتبة المصفوفة م يساوى ۲ ,. ااب ١ ٠.‏ |= بفك المحدد عن طريق العمود الثانى 
ب ۰ ب + 


"P( [-‏ - ب)(ب" + ) + ب ]=۰ با ۔- ب" + "'- "ب + مب =. 


(-۳(' + ' ۔ ب" ف بپ" = بتربیع الطرفين ° + با ۲م د ۸١‏ 


ˆ„ + بأ = ۸۱ + ۳-۲ )"= 4-۸۱1 = ۷ 


| € )۱ 
[۳] بدون فك المحدد أثبت أن أ۲ ١ ١‏ = صفر 
GIA‏ 


چ 


(۱۸( ۲١٠۷ ث٣ الجبر‎ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 


٤۹ |‏ ۱ 
باجراء ص؛ - ۲ص أ ج إ باخذ عامل مشترك من ص؛ › ص” 
é4 IA‏ 
| چ )۱ 
٠١ = ۲ ٩ | -=‏ لان ص = صم 
Y NN‏ 


[]٤[‏ أوجد حجم متوازی السطوح الذى فيه ثلاث احرف متجاورة ممثله بالمتجهات 


۱ہ ٣‏ ع ١ہ‏ ع ١۲ہ‏ + صہ۔ ۱ع 


ج 
T— wk NG‏ 
حجم متوازى السطوح = || °4٦ = |) -0(- )+6-(-|| =| | ۳ ٠‏ 
CE 73 ۲‏ 


[] كرة تمس المستويات س ع › س ص ٠‏ ص ع فى النقط ‏ › ب » ج على الترتيب › ۲ء قطر فيها 
حيث ۳(۶ ٠ ٦ ٠‏ ۳) أوجد معادلة الكرة 


E> 

الكرة تمس المستويات س ع › س ص › ص ع .لق =" > مرکز ها =(۳ › ۲ › ۳) 

'. معادلة الكرة (س-")" + (ص -")" + (ع -۳)" = 

٠١١ أوجد جميع قيم ن › ر التى تجعل ” "ل‎ ٦] 

E> 

ر +۱ =ا ,ر =۰ )»ن =۱۱۹ xox = Û"‏ رك »ن =ه 

ا xrxexo= Û”‏ ر ٤= ن٤ ٣=‏ ل ل = ٤»‏ »۳× رک ن = 
J.‏ 3} ۰< <؟ <46{ > 3 1۱۹ 4>0 { 


[۷] اذا کان سعة ( ع + ت) = س سعة (ع - ۴) = 7 


أوجد ع على الصورة الجبرية حيث ع عدد مركب 


(۱۹( ۲١٠۷ ث٣ الجبر‎ 


ستاذ/ربیع فا سة كحك الثانوية) الصف الثالث الثا: ياضیا“ 
ا د/ربيع فاید عبدالعليم معلم خبير (مدر الثانويه) ١‏ ۱ النانوى(علمى رياضيات) 


نفرض ع= س + ت ص .. ع + ت = س + (ص+۱)ت سمه ۳ا کظاه ۽ 


ص 
ك 


س = ص + ١۱ے‏ (۱) > ۳-۶ = (س -۳) + ص ت .. سعته 


,'. - س + ۳ ص ى (۲) بحل المعادلتين .. س=؟ › ص١‏ 

العدد المرکب ع = ۲ + ت 

[] اذا كانت معاملات الحدود الرابع والخامس والسادس على الترتيب فى مفكوك (۲س + ص)“ تكون 
متتابعة حسابية أوجد قيمة ن 

ج 

٠‏ معاملات الحدود الرابع والخامس والسادس 

ضعف معامل الحد الخامس = مجموع معاملى الحد الرابع والسادس 


<®. س ا‎ ٠٠ 


_ 
4 
٤-۸ ۸ ۱ 4 
a \» % وه = 1 ا‎ 
)" (ن-‎ ٠ ۳-۸ ۲ ٥ ۱ += 


۰ (ن-) = ۸۰ + (ن-٤)(ن-۳)‏ ٭ ۲۰ن- ٦۰‏ = ۹ + ن -۷ن +۲ 


ا 
Q0‏ 

| 
ے 
| 


N i14 =0. =+ ن - ۷ ن‎ 


(بوکلت ۲) 
۲ت 1 ع 
٩‏ إذا کان ے = = ٤(جیاء ٥‏ ۱ + ت‌جاء ٥‏ ۱) أوجدا۔ ٣‏ الصورة الاسية 
کان ی ٤‏ کج ٣١‏ تجا (١١‏ دچ ي و ې الصو 
® 
٣ت ٠‏ (١-ت)_‏ ۲ت ٣+‏ ّت 
= ڪڪ = +١‏ ت = ۲ ٤‏ 
(١+ت)‏ (١-ت)‏ ۲ ا 
1 71° کت 1 ET‏ 5 ّت 
> م = (٤‏ ج +¬ ت س( = ٤ھ Ar = 7 î o٠‏ 
1 1 (€.( ت 
۲ھ 


]٠١[‏ أوجد معامل أكبر حد فى مفكوك (س + ثم أثبت أن الحد الخالى من س هو الحد الاوسط 
کّ 


ستاذ/ربیع فا سة كحك الثانوية) الصف الثالث الثا: ياضیا“ 
ا د/ربيع فاید عبدالعليم معلم خبير (مدر الثانويه) ١‏ ۱ النانوى(علمى رياضيات) 


لايجاد اكبر معامل نحل المتباينة : معامل ی × 


4 


> ۱ ۷ ر > !ر 


۷> ٣ر‏ ر ر = 
۳ 
عدد حدود المفكوك = ۷ عدد فردی ,. يوجد حد واحد له أکبر معامل هو 8 


° ج ` ایر س () _ ر( )س بوضع ٦‏ ا 0 ر=٣‏ 


. الحد الخالى من س هو ے, هو الحد الاوسط 


]١١[‏ أوجد معادلة الكرة التی م ب قطر فيها حيث ۱(۲ › ٤‏ ۰ ۲) ›» ب( » -۲ › )١‏ ثم أوجد الصور 
المختلفة لمعادلة المستقيم ۴ ب 


چ 

۷= + + ٤| = نق‎ )١ ١٠١١ (= مركز الكرة‎ 

معادلة الكرة (س ")١-‏ + (ص ")١-‏ + (ع-؛)" = ١١۷‏ 

متجه اتجاه أب = ٦-› ٤(‏ › ؛) . الضورالمختاضت لمعادلت المستقيم ۳ب : 
الصورة المتجه : ر ١ › ١-(=‏ › ') + ك )١ ١-٠ ٤(‏ 

المعادلات البارامتريس : س = ٤+ ١-‏ ك › ص = ١‏ اك › ع =+ ٤ك‏ 


المعادلت الاحداثيت : اا سڈ 


]١ ۲[‏ أثبت أن المستويين ۲س + ص + ۲ع =۸ ۰ ٤س‏ + ۲ص + ٤ع‏ = ٠١‏ متوازيان 
و أوجد البعد بينهما 

3 

= 1( =( +( == . المستویان متوازیان 
ولايجاد البعد بينهما : هو طول العمود الساقط من نقطت على احداهما على اللآخر 
بفرض س=٠‏ » ص= ٠‏ والتعويض فى معادلة المستوى الاول .. ع ٤=‏ 


("۱( ۲١٠۷ ث٣ الجبر‎ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 
النقطة (. ¢ Ce‏ ؛) تقع على المستوى الاول 


EXE xXY +X |‏ ا = © وحدة طول 


۳٣ 1+4+1 7 


[۱۳[] !ذا کان مجموع معاملی ے۔ e‏ ے, فی مفکوك (۱+ س)“ یساوی رہ" + ٦رہ‏ + ٥‏ 


البعد بينهما = 


أوجد قیمة رہ 
ee‏ 
ا 
"یر + ی =رہ' + ارہ + ٥ہ‏ ہہ "ن = رہ" + ٦رہ‏ + ہ٥‏ 
لہ + )0ہ ( N‏ — 
ی ( ا ر + ارہ + ٣١ + ہر٣٦ + "ہر٦ = )۱+ن()١-ن(ن . ٦×‏ 


نن =+ او ۹ ن ان ۔- ۳۷ن - ۳۰ = 
بالحاسبة ..ن= ٠١‏ 
١ ١ ١‏ 
]١٤[‏ بدون فك المحدد أثبت أن [إ+س ١,‏ إس' 
۱ 1+ س ١‏ 
چ 
١ |١ ۱ ۱ |1‏ ل ١ ١‏ 
باجراء ص- ص › ص+- ص م س ۰ ]=| س ادإ س .(=س 


۰ س ۰ س ۰ ۰ ۰ ۰ ص 


| 4 


]١١[‏ أوجد الصورة المثلثية لقيم المقدار ( إ۳ + ت) 

® 

فرض ع =۳ + ت .. |ع| ۲ »ظا ص = أ فى الربع الاول ,' 0= ٣°١۲‏ 

بفرض ع =۷ ۳ + ت .. |ع| 7 1 
1 1 

۶ = ۲( جتا س + ت جا 

اا ا 


rIN+ E rIN+ E 
7⁄۳٢ ۴ ا ون‎ ٣ ا = (جاچ + تجاچ) ۳ = (ہ‎ 


("۲) ۲١٠۷ ث٣ الجبر‎ 


) حیث ر د ۰۱۰۰3 !) 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم 0 خبیر 5 كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 


2 = (جا چ +تجاچ) ؛ 12E‏ + تجا ۰ غ = (جا کے + تجا 
۰ کڪ ل 
]١[‏ أوجد رتبة المصفوفة | |١ ۲ ١‏ | ومن ثم أثبت أن المعادلات س - ص -۳ع ٠=‏ 
YY o f‏ 
> س + ۲ص + ع =۱ ۰ ۳٣س ٥-‏ ص + ۲ع = ١١‏ لها حل وحيد وأوجد ذلك الحل باستخدام المعكوس 
الضربى للمصفوفة 
چ 
کے 
۱ ۲ | | = !(+9) +(۲-) -(-°-1) = £۰ . 
YY o f‏ 


. ر()=ر(*) ك =عدد المجاهيل .. للمعادلات حل وحيد 


o° 1۷ ٩ ج‎ ۱ ۹ 


e ¥9۱ =| ۷ ۳ ۷ 
o ۷ ۱ ۱ — o o o 

ص ۹ ۷ ° ۲ ۰۰ ۲ 
ص ال ١١ ۱١‏ اه ١‏ الل ااا 

١ 0 ٠ Jl o ¥ \\—‏ 
1-<)}c.e‏ < 1({ 
(بوکلت") 
[۷] أوجد معادلة المستقيم المار بنقطة الاصل ويقطع المستقيم ر =(۳ ١)‏ › ؛) + ك(۲ ١٠‏ ") 
على التعامد 
3 


س قق معادلة المستقيم المعطى وهى (س › ص › ع) =(۳+ ۲ك › ١‏ + ك ٤)‏ + ٣ك)‏ 
متجه اتجاه المستقيم العمودى عليه من نقطة الاصل هو (۳+ ۲ك › ١‏ +ك ٤)‏ + ٣ك)‏ 
ومن شرط التعامد (۳+ ۲ك › | + ١ ۱ > ۲( )ك٣ + ٤‏ )= 


("۳) ۲١٠۷ ث٣ الجبر‎ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 
“+٤ك‏ ج+اج+ك + ١١‏ +۹كد٠‏ ,ك ےا 1 


٤ 
)۱- ۰ ۰ (= متج اتجاہ المطلوب ((5 > کہ > ا)‎ 
aaa. 
اذا کان ع = ۾ ٥ت فاوجد المقياس والسعة للعدد‎ [۸7 


® 
ع=جتا©6 + ت جا60 وبفرض آن ۲ی =6 ,. ع = جتا٣ی‏ + ت جا۲ی 
+١‏ تځ ٣‏ ۱+ جناي + تجا٣ي‏ _ ۱+ ٣(‏ جا اي -۱) + ٣ت‏ جاي جناي 
٣ ے١ ٣‏ ٣ج‏ ياي + تجا٣ي‏ ۱-(۱- ٣‏ جاآي) + ٣ت‏ جاي جياي 
٣ _‏ جناي + ٣ت‏ جاي جناي ٣ ٠‏ جاي( جناي + تجاي) 
٣‏ جا آي + ٣ت‏ جاي جياي ٣۲‏ جاي(جاي + تجياي) 
(جياي + تجاي) 


=طای × × س حظتای×(جتا(۲ی - ) + ت جا(۲ی - )) 


٠‏ (جا( 0 -ي) + تجا( -ي)) 


. مقياس العدد ظتا € › سعته الاساسية = 0 € 


!'ھ» ١١۱س ١‏ 
[۹] ابحث امكانية حل المعادلات الآتية وأوجد الحل إن وجد | ۲ ۳ ۲ || ص إا ٠.‏ 


3 
۱ ۱ ۱| 

٠ + ٠- = )۳-۲-(+ )۲-۰(- )۲+۰( = ۲ ۳ ۲‏ .. يمكن حل انظمة المعادلات لان ر(م)=٠‏ 
| ا 


("“( ۲١٠۷ ث٣ الجبر‎ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 
و | ١ 1 1 0١1 ١‏ 


ص |= إ۲ ۳ ,۷ نوجد المعكوس الضربى للمصفوفة = | ۲ ۲Y ٣۳‏ 


e 


إا نتا ۲إ | ۲ ا 
کار ۱ o‏ ؟ ۱ 
س دا دا )ا( ۱ 

{(! < )1<-؟‎ } CZ.» ۲ = ۰ ۰ | ۲ = ص‎ ٠٠ 
۲ ۳ ۱ YY o 


يمكن التحقق بالحاسبة 1 mode+e4n+‏ 
]١١[‏ بدون فك المحدد أثبت أن: 


ا ب ج ]| ب : 

ب إ+ب +ب+ج+اإب ا٣ت‏ ب | = صفر 

ب 1 ج ج + ن+ج أ+إ+ب 

< 

بتدوير المحدد الأول والجمع مع الثانى 

1 ب ب| إا ب 1 ب ب 

ب +ب أأأ +إب إ+ب ب | = اب ١ب‏ آتا ب | = صفر 


ج ا +پاج جا إج إ+ب+إج أ+ب ج ا +پ+ج + ناج 
لان ع = عم 


۱ 


]۲١[‏ فى مفكوك (+ے) @ أوجد رتبة وقيمة الحد الخالى من س 


Q3‏ أوجد قيمة س التى تجعل مجموع الحدين الاوسطين فى المفكوك يساوى صفر 
E>‏ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 
١ _‏ ۹ص ۱ ا ۰ - eT‏ ۰ 
0 عر = ا(س) ا( ج) ٦‏ ۰ بوضع ٩‏ - ر ۔۲ر=؛ ., ر٣‏ .. ۽ هو الحد الخالى 


۹ 
Nis u= Û 


@ عدد الحدود = ٠۰‏ ,. یوجد حدان اوسطان هما ےے ce‏ ٭ ے+ ١=‏ + ےی 


٦ 


| +9 -۹ 


٠ Ki ۰‏ ڪڪ gg‏ کج ` ڪڪ 
° + 3 و“ + ۴ 0 س ٠٠‏ س 
[۲۲] اذا تقاطع المستویان ۳٣س‏ - ٦ص‏ + ٦ع‏ - ٠= ١‏ س +ع- =٣"‏ 
®@ أوجد معادلة خط تقاطع المستويين Q3‏ أوجد قياس الزاوية بين المستويين 
® 
© بوضع ص = ك .. ۳س + ٦ع‏ = ٦ك‏ + ١ہ‏ کے (۱) > س + ع = ۳ے (۲) × ۳ والجمع 
۳ع = “ك ٤-‏ £= ا َ بالتعويض ض فی (۲) س= ٣‏ ۔ ا ے ٣س ٩=‏ - “ك ٤+‏ 
٣‏ اال r‏ معادلة خط تقاطع هى EE A a ٣‏ 

e 1 1=‏ 1 
© هھ =(۳ ٦ ۰٦-۰‏ ) > ه=(۱ ۰ )٠۰۰‏ 
جتان ے |( >-1 ۰)1( ۰ )| حا 8۵ أ o°¢to=0‏ 


۲V ++ T1 +1 +۹‏ 
[۲۳] إذا قطع مستوى محاور الاحداثيات فى النقط 8 » ب › ج وكانت النقطة 
٣ (‏ ۰ دہ » و ) هى نقطة تقاطع متوسطات المثلث ‏ ب ج أثبت أن معادلة المستوى هى: 
CC‏ لہ 9 
Oy‏ اچ ناد 


ر5 
بفرض نقاط التقاطع هى (٠ (۸ › (٠‏ > ب( ۰ > بپ » (٠‏ > +( ¢ ۰ > ج( 


) = (sce) 


س 


E e‏ ا 

۳٣ ۳٣ ۳‏ 
= م › ب = ٢رہ‏ › ج ٣و‏ ے (۱) 

٠‏ معادلة المستوى الذى يقطع من محاور الاحداثيات " › ب › ج 


(٦( ۲١٠۷ ث٣ الجبر‎ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 


ھی + + کے د١‏ ے (۲) من (۱) بالتعویض فی (۲) 
| ب ج 
س ص ی ج ت 
س a aE TE‏ ۳ و کک - — س 
SLE * 5‏ 
٤[‏ ۲] فى الشكل المقابل: ۲ ب ج ء مستطيل › ي د 


لے کے سے 
ه د ء۶ فان هب ٠‏ هج = ل 


(۰<۸ ¥) 


ج 


بفرض نظام احدائی مرکزہ ج ج( ¢ )> 1(4 ¢ 9) > ب(٩‏ ¢ (٠‏ 
ھب ۰ هج =۳ )-5)) ۰ ۲٣+۱۸۰ = )٥-۰ ٦-(‏ =۷ 

حل آخر 

٦۱ا(= ھج‎ > ٣ ٤= بھ‎ 


YF NEE 
“Tel “VTE 


فی ۸ ب ه ج من قاعدة جيب التمام ,'. جتا(لاب هج ) = 


۷ ت‎ 
= XM TEY = همج‎ ٠ هھ ب‎ 
1 eV 


(بوکلت ؛) 
. ل لل 
[] اثبت بدون فك المحدد أن | ۲ - ل + )|= 
لهل ل۸ : 
چ 
۰ ل لل ۰ )ل ہل 
بفرض ۸ = | )سل ۰ )دلہ]=-ا»ا»ا|ل س ۰ لہ 


لهل ل۸-) .۰ للم )لړ . 


(۲۷) ۲١٠۷ ث٣ الجبر‎ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 
: ل ) لل 


بتدوير المحدد ,. ۸ =- |٣)-ل‏ : (ل— Hco=A.“ ‘=A! A A-=A® N‏ 
له ل ل٣‏ : 
[] أوجد (ان امكن) حل النظام الاتى باستخدام طريقة المعكوس الضربى للمصفوفة 


س + ٣ص‏ + ۲ ع=. > س + ع ۱-5 ۰ س + ۲ص = ۲ 


> 
YY 

١كا ٠‏ اإ=ه .ر( )= ر( )= ۳ 2 للنظام حل وحيد 
| ۲ 
س ج ۳٣ = ۳٣‏ 


۲ ك ۲ 1 — 
ښ کل ٤‏ ۳ : ۱ 
ص =2 ۱ = | )|= | })1 -(( 
YTJAYT— 1 ۲ @‏ > آ 
[۲۷] أوجد مسقط النقطة ( ۱ ۰ ۲ ۰ ۳) على المستوى س + ۲ص + ٤‏ ع = ۹ه 
چ 


نوجد معادلة المستقيم المار بالنقطة المعطاة عمودياً على المستوى فيكون متجه اتجاه هو العمودى على 
المستوى و هى ر = )"٠۲١١٠(‏ +ك ( )١١ ۲١١‏ .. نقطة التقاطع تحقق المعادلة 


م +١(=‏ ك +١ ٠‏ ۲ك » ۳ + ٤ك‏ ) بالتعويض فى معادلة المستوى 

. (1+ك) + ؟(+ك) + ٤(۳+؛ك)‏ =ډه ل ك ك۲ , المسقط =( ۳ ۱( 

[۲۸] بكم طريقة يمكن وضع ۸ كرات متطابقة فى ٣‏ صناديق مختلفة بحيث لايوجد صندوق فارغ 
ج 

وضع “٦ » ١ ٠ ١‏ ومع التبديل عدد الطرق =" 

وضع ٠ ٠ ۲ ٠ ١‏ ومع التبديل عدد الطرق = 1 


(۳۸( ۲١٠۷ ث٣ الجبر‎ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 
وضع ۲ ٤ ٠ ۲ ٠‏ ومع التبديل عدد الطرق = ٣‏ 


وضع ۳ ١ ٠‏ » > ومع التبديل عدد الطرق = ٦‏ 

وضع ۳ ۰ ۲ » ۳ ومع التبديل عدد الطرق =" 

١٣+ ٦+٣ +٦ + ۳ = اجمالی عدد الطرق‎ 

حل آخر: 

نضع فی کل صندوق کرة لکی يتحقق شرط عدم وجود صندوق فارغ 

'. يتبقى ٠‏ كرات توزع على الثلاث صناديق ,. نختار من الصناديق الثلاثة بعضها او كلها 
احلال وبدون(ترتیب ,. رده )ن =۳ ,. عدد الطرق = "ان = ان ٣٣‏ 
]۲١[‏ أوجد معادلة المستوى المار بالنقطتين )١ ١١٠ ١-( › )١ › ١٠-١ ١(‏ وعمودياً على المستوى 
س + !ص + ۲ع = ٥ہ‏ 

چ 

بفرض ه متجه اتجاه للمستقيم المار بالنقطتين ۲-۰۲3 ( 

»رہ متجه اتجاه العمودی على المستوی المعطی ,. ر )'۰٠۲۰۱(=‏ 

نلاحظ أن هھ › رہ غير متوازيان ,. هما متقاطعان أو متخالفان 


. متجه اتجاه العمودى على المستوى المطلوب = ه ×رم = | ۲ ١د‏ . 


٦ =‏ سہ۔٤صہ‏ + ١ع‏ 
معادلة المستوى المطلوب “س -٤؛‏ ص +٦ع ٠)١ › ٤-۰ ٦(=‏ (١ء-١١١)‏ 
٦س‏ - ٤ص E+‏ =۱ 
[ ۰ ۳] باعتبار المستویین س + ۲ص - ۲ع =۱ ۰ ۲س + ص ۳ع ٥=‏ 
®@ أوجد معادلة خط تقاطع المستويين €3 أوجد قياس الزاوية بين المستويين 
ج 
۹ 


حاول بتضسڪ تم حل متال سابق [ خط التقاطع = ٣ص‏ + ٣‏ = .6= ۷[ 


[۲] اذا کان ع عدد مركب 9@ |ع]| = ع + ۳ -۲ت فأوجد ع Q3‏ |ع-۲| = ع +۳ت فأوجد ع 
الجبر ٣ث ۲١٠۷‏ (۳۹( 


اعداد الاستاذ/ربيع فا خبير (مدرسة كحك الثانوية) ‏ الصف الثالث الثا: یا“ 
ا الاستاد/ربيع يد عبدالعليم معلم خبير (مدر التانويه) الصف الا الثانوى(علمى رياضيات) 


(© بفرض ع = س + ص ت =|E|‏ راس" + ص" َ راس" + ص" = س +ص ت +۲-۔ ۲ت 
٠٠‏ رس" + ص" = (س )٣+‏ + (ص -۲) ت ص - ٠ ٠=!‏ ص= ۲ ٤‏ 
» ° ° 
راس" = س +۳ بتربيع الطرفين والتعويض عن ص ٠.‏ س = - . ع=-- +ات 
٧‏ + ص بتربيع الطر لتعو a LS‏ 
© بفرض۔ع = س +ص ت ۰ |ع ۲| = | (س -۲) + ص' = س + (ص+٣)‏ ت 
| ۲۳ ا e‏ 
ص=- ۲ ›) (س- ۲)' + ص" = س بالتربيع Ee ge‏ ۔- ٣ت‏ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 


دليل التقويم 
[] إذا کان ۴ ۰ب“ متجهين وحدة قياس الزاوية بينهما © فان ۴ + ب يكون متجه وحدة إذا كان 0 
IT TF‏ ۲ 
LS ro GS GS‏ 
۳ ۲ ۳ ( 
® 
۴۰ + ب متجه وحده .. |[ ۴ + ب || ١=‏ و بتربيع الطرفين .. (۴ +ب ۴(٠)‏ +ب )5ا١‏ 
Olîş x\xIxY+I+ IAI =e FPF + Yo I+ II F Il‏ = 
۱ ۲ 
.جنا 0 =- -— .0=-—7[ 
۲ ۳ 


[۲] !ذا کان ۴ لے ب ۴١‏ ل ج وکان ب =(۲ ۰۳۰ ۲) )ج )١۰۲۰۱(=‏ 

وان معيار | ۴ || = ۲۷١‏ أوجذ ۴ 

® 

> لااب › ۴ لج .»۴ عمودی على مستویهما 


ب لا یوازی ج لار ۹ 


[۳] إذا کان ع, = ۲(جتاه۷ + ت جا٥۷)‏ › ع۲ =۲(جتا٥۱‏ + ت جا٥۱‏ ) 
باستخدام شكل ارجاند أوجد ع,+ع؛ على الصورة المثلثية › ع٠‏ - ع؛ على الصورة الاسية 
E>‏ 


ولا ۶ + ع۲ 

ا SERE‏ 
مس ل 

ل = ل۲ =۲ ,. ۸ ب و متساوى السائين SNA‏ 


> ڭاب و) = 1° + 1۰° =°1 


چ 


o (ڈا و ب) =۰ ° ومن قاعدة جيب التمام‎ ٠٠ 
go= Tua NVo = EF ٠ع زاوية‎ > 


+ع = ۳۲ ( جتاه٥؛‏ + ت جا )٤٥‏ 


(۳۱) ۲١٠۷ ث٣ الجبر‎ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 
ثانیاء ۱۴ - ع۲۴ 


ESO E 
SESS ENON 
lk) | ل = ل۲ =۲ .. ۸ ب و متساوى الساقين‎ 
ا‎ E ٠= ٥-۷٥١ = زاوية ع - ع‎ > 
NA | lene) و = ۲۲ = مقیاس ع٠ - ع۲‎ . 
OOS )"۰ ت جا‎ + ٣ ع۶ - ع = ۲۲ ( جتا۰‎ ۰ 


۲ = أثبت أن إحدى قيم المقدار ءات ات‎ ]٤[ 

3 

بفرض الایمن = ص= /ات - /- ۱ /ت = إت ت ات = /ت (١-ت)‏ بتربيع الطرفين 
ص" = ت(۲-۱ت + ت') ,. ص" = - ٣ت"‏ =۲ ,. ص = ± ٣۷‏ 


حل آخر: 
لایمن = ات - ترات = إت( -ت) = | × ۲ك( -ت)=(-ت) 3 ×( +ت)' 


vy PQ M3 -ت)+ت) ا 3( -ت)‎ (3 


[°] !ذا کان ع, = جتا٥۷‏ + ت جا٥۷‏ › ع, = جتا٥۱‏ + ت جا ٠١‏ 
أوجد بالصورة المثلثية العدد ع,+ ع 

ج 

[°] !ذا کان ع, = جتا٥۷‏ + ت جا٥۷‏ › ع, = جتا٥۱‏ + ت جا ٠١‏ 
أوجد بالصورة المثلثية العدد ع,+ ع 

چ 


۶ع =(جتاه ۷ + جتاها) + ت(جا٥۷‏ + جاه ۱) 


(۳) ۲١٠۷ ث٣ الجبر‎ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 


+ جتاس + جتاص = ۲ جتا سات چن س س 


¢ 


جاس + جاص = جا 


٣ ٠اتج‎ ٤ہ٥هاج۲‎ = 1٥° جا + جاأ‎ > ٣ جتا۰‎ ٤ہاتجا‎ = ۱١ جتا‎ + ۷ ٥اتج‎ 


e 0 < ۳= IrErıE | ت‎ + wre g ٠ 


EFE‏ ۷ جما + ت جا) 


حل آخر : 
۶ع =(جتاه ۷ + جتاه ا) + ت(جاه۷ + جاه ۱) 
جاه ۷+ جاه ۱ جاه +١‏ جاه 
السعة الاساسیة شان _ ١‏ ۲چ ۱ gg‏ 


جیاہ ۷+ جاه ٩‏ ` جاه ۷+ جياه ۱ ` ٤‏ 


E+ | >‏ | = ر (جتاه ۷+ جاه ۱)" + (جاە ۷+جاە )` 


= ر (جەا" ٥‏ ۷ + ۲ جاه ۷جیاە ۱+ جا" ٥‏ )+ ( جا ۷ + ۲ جاه ۷ جاه 1+ جا" ٥‏ ۱) 
= ۲ + ۲ جنا ۷ جاه | + ۲ جأە ۷ جاە | = ۲7 + ۲ج اہ ۷ جا + ۲جاأە جنا ۷ 
٤ + 7 =‏ جنا ¥ جا = /۲ + ۲جاء 1= 7 .. +ع ا= ۳۷ جیا + ت جا) 


]٦[‏ إذا کان س + ص ت ے ا جت فان س" + ص" = ل 
یر 
® 
ناخد المقا > ۴ + بت 
باخد | ياس للطرفين .. | س + ص ت | = ت 
_ با ن 
س" + ص" س" + ص" . س' + ص' ١=‏ 


rs 


("۳( ۲١١۱۷ ث٣ الجبر‎ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 


حل آخره 
ر ایت 8 ۴ , _ بت 
س + ص ت = کک > )١(‏ باخذ المرافق للطرفين ٠٠‏ س - صا رن > (۲) 
۲ ۲ 
| + ب 


[۷] ذا کان 8 ۰ ب » ج د ح )+ ب + ج =۸ )٠ب‏ + ب ج + ج ١٣‏ 
| ب ج 


باستخدام خواص المحددات أوجد قيمة المحدد ن بپ -ج جا 


۲ ۲ ۲ 
ج 
| ب ج اا بپ ج | ب > 
= | ب جا -إب ج = صفر- إب ‏ ج !۱| باجراءِ ع- ع٣‏ ۰ ۲۴-ع٣‏ 
YY ¥ 1 YY ¥ 1 YY ¥ 1‏ 


=۲ [(- ج )(+ ۴یچ - )(ب - ج) ] 
۱ 


1 
N 
1 
( 
1 


۲ ( + جا ۔- ۲ج + با - ب ب ج + ج ) 


۲+ جا + با ۔ ج - ب ب ج) =[ + جا + ب"( ج + ب + ب ج) ] 


۲+ جا + پ'-1۲] ے (۱) 

. + ب + ج = ۸ بتربيع الطرفين .. "+ جا + ب" + ۲ "ب + ۲ ج + اب جك=٤"١‏ 
+ جآ + ب" + ۲ × ۱۲ ٦٤=‏ ,„ "+ جآ + ب" = ٤١‏ سے (۲) بالتعويض فى )١(‏ 

ه١‎ = )۱۲- ۰(۲ = 

[۸] مرافق العدد المركب (ت+رى) هو العدد المرکب (-ت+ری › -ت+ری' ۰ -ت-رن › -ت-رن') 

ج 

مرافق مجموع عددین یساوی مجموع مرافقیهما .. ت +( = ت + »ص = -ت+ری' 


(۳“( ۲١٠۷ ث٣ الجبر‎ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف التثالث الثانوى(علمى رياضيات) 


[] ذا کان ت =ری" فان 


() ت = (ب) ت = ± س 


(ج) ت » رى كلاهما أحد جذور المعادلة ع"=١‏ (د) ت» رى لا علاقة بينهما 


Sz 
١=١"ء كلاهما أحد جذور المعادلة‎ ١= ت" ک١ ری"‎ 


]١ ۰ [‏ إذا کان ك=(۲ س+ت)°-١۱‏ (ت-۲ص)(۲س+ت))٤‏ + 
(ت ۲١‏ ص)"(۲س+ ت)"'-.......-(ت-۲ص)*' أوجد قيمة ك عندما 
س=تم" ٠‏ صكتن ثم أوجد معامل س" ص" فى مفكوك ك. 

ج 

الطرف الايسر عبارة عن مفكوك ذات الحدين 


ك = [(۲ س +ت) - (ت - ۲ ص)] ۲ = (۲ س + ۲ ص) ٠‏ 


= (۲ تم + ۲تم) = (۲ت) ‏ (0+0)' = ۲ 'ت() = 


1 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 


کتاب المدرسه و مصادر اخرى 
[1] أثبت أن ١‏ لمستقيم لے اا کے ي المستوی ٣س‏ + ص + ع ٠.=/۸-‏ فى نقطة 
(أوجدها) ثم أوجد قياس زاوية ميل المستقيم على المستوى 


ج 
المعادلة البارمترية للمستقيم هى س = ١‏ +۲ ك › ص =-۳ ك »ع = ٣ك‏ ے )١(‏ 
N) A.‏ -۱» ۳ ) » للمستوی ن = (۲۰۴۳› (١‏ 


٠‏ هه ٠ل‏ = ٠ # ۷ = + ۲-١‏ المستقيم لايوازى المستوى لانه لو كان عمودى على المتجه 
العودى على المستوى فيكون موازيا للمستوى 


'. المستقيم يقطع المستوى فى نقطة من )١(‏ بالتعويض فى معادلة المستوى 


۳( +ك) + ۲( - )+ (۳ك) - ۸= -١+ل۷ك=.‏ ب ك= 


حھے 


٤ 

۷ 

TTRITYT— ۲۹ eT 

نقطة التغا )¢ د ا 

(0 <Y cT)e(T <— c1)| 


قياس الزاوية بين المستقيم والعمودى على المستوى جتا © = 
VY‏ ۹۹+1 ++ 


ا0 .0= .“° 
۲ 
'. قياس الزاوية بين المستقيم وا لمستوی = ۹۰0 ٦۰‏ = ۳ ° 


ت MN Nu:‏ “ 
=۱ فان ع فی مستوی ارجاد 


[۲] ذا کان ع= س + ص ت عدد مركب وکان | 


€+ ۲ت 
يقع (على محور السينات › على محور الصادات › فى الربع الأول › فى الربع التالث ) 
> 
٤‏ گرا اک و س( ت ا +( د 
él |r‏ غ + ٣ت‏ س + ( ص + ٣)ت| ‏ رس" + (ص + ۳)' 


راس رص = راس" + (ص + ۳)" . ص=٠‏ .. على محور السينات 


[۳] (الاختبار )١‏ إذا کان ۴ =(۲ ۰ ١۱‏ ۔۲) ۴ + ب =۴ × ب فإوجد با 


(۳٦) ۲١٠۷ ث٣ الجبر‎ 


ستا فا سة كحك الثانوبة لصف الثالث الثاذ باصا 
ا ذ/ربیع يد عبدالعليم معلم خبير (مدر 1 نود ( 1 1 1 نوی(علمی رډ يات) 


کا 


ص @ 


سہ صہ ے 
نفرض أن ب = (س › ص › ع ) .. (س+۲ › ص ۰١٠+‏ ع-) = | ۲ 
س 
۰ (س۲+۳ ۰ ص ۱+۳ ۰ ع -) = (۳۴۶+ ۲ص ۰ - ۲س - ۲ع ۰ ۲ص -س) 
۰ س +۲ = ع + ص .. س - ۲ص ع =۔۲ ے (۱) 
٠‏ ص ۱۳ = اس ۲ع ,.. !س + ص +۲ع = ۔۱ ے (۲) 
> ع - = ص دس .. س - ۲ص + ع = ۲ > )۳( لحاسب 1 made+eqn+‏ 
س = ۲ظ = › N 8F‏ = )1-<( 
]٤[‏ رصد مدير شركة ثلاث جوائز متماثلة يتنافس عليها عشرة موظفين بحيث يمكن لكل موظف الحصول 
على جائزة أو اكثر بكم طريقة يمكن توزيع هذه الجوائز ؟ 
ج 
اختيار )١(‏ من )٠١(‏ لاستلام الثلاث جوائز 
أو اختيار )١(‏ من )٠١(‏ لاستلام جائزتين و )١(‏ من )٩(‏ لاستلام جائزة 
أو اختيار (۳) من )٠١(‏ لاستلام الثلاث جوائز 
0 عدد الطرق = ان + ان × یں ا ان = ۱۰+ ۱۲۰+۹۰ ۲۲۰١‏ طريقة 
]١[‏ أوجد معادلة المستوى الذى يحتوى المستقيم ل١:‏ ر =( › )١-٠ ۲-›٠()ك + )5- ٠۳‏ 
ویوازی المستقیم ل۲: ر =(۱ › ٤-۰۷‏ ) + ك۰۳-۰۱(۲") 
ج 
نلاحظ أن المستقيمين غير متوازيين و غير متقاطعين ,. متخالفان ,. المتجه العمودى عليهما هو المتجه 
العمودى على المستوى المطلوب معادلته (المستقيم الموازى للمستوى يوازى أكثر من مستقيم فيه ) 


س۸ صہ ے 


=O‏ ھ×ھم =| ٦‏ د۷ ا اک٣‏ ہ۹ ہا غ 


۳ ۳ 
2 لمستوى يمر بالمستقيم الأول ,. النقطة )١- ۳ › ٠(‏ تقع فى المستوى 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 
معادلة المستوی هی ۳س -۱۹ ص -٦۱ع‏ = (۔۳ ۱۹-۰ ۱٦-۰‏ ) ٭ (۰۰ ۳ ۲٣=)٥-۰‏ 


. المعادلة ھی ٣س‏ + ۱۹ص + ١١ع‏ + ۲٣‏ =. 

]٦[‏ !ذا کان المتجھان ۴ ب ٣ہ‏ ۔٣‏ ع ١‏ ۴ج = سہ ۔ ٣‏ صہ + خ هما ضلعان فی ۲۸بج 
فإن طول المتوسط المرسوم من الرأس ۲ = ...... وحدة طول ( ۳۷ ۳۷٣ ٠ ۴۲ ١ ٦‏ ) 
9 

من قاعدة المتوسط .. ب + ۴ج = ٣۴ي‏ 

SFY = (1 <1-<1)+ (-<%° ) 

(=F °‏ 1-1-۰( || ۴ ]| = ا وحدة طول 

[۷] أثبت أن المستقیمین ر = (۳ ۱-۰ › ۲) + ك ›)۳۰٠۰٤(‏ 

=( ۰ ا) +ك ۰۱۰۱(۲ ۲) متخالفان 

3 


شرط التخالف هو عدم التقاطع وعدم التوازى ء٠‏ ٤ع‏ ^ 


١‏ المستقيمان غير متوازيان 


٤ 
١ 

1-c1(rd + )1- 0 0 ( =)" ۰ ۱ 0۰ 4(3 + (۲ ۰ 1-۳ (‏ <( 
۳+ ٤ك‏ =ك, > (۱) > ا + ٤ك‏ (۲) > + = +١‏ ۲ك ے (۳) 


بحل (۱) › (۲) .“ کے" ك ف بالتعويض فی (۳) الايمن- 5 الايسرے ٤١‏ 


لاتحقق المعادلة الثالثة ,. المستقيمان غير متقاطعان 

". المستقيمان غير متوازيين وغير متقاطعان ,. فهما ممتخالفان 
[۸] أوجد البعد العمودى من النقطة (۳ )٠٠ ١٠-‏ 

)١ › "۰٠١( › )١- ۲ › ۲( للمستقيم المار بالنقطتين‎ 

Oy‏ ا اد 

7 
ه =( )١-» ٠-٠‏ .. بفرض النقطة ۳(۲ › ١٠‏ » ۷) › نقطة على المستقيم ب(۲ › ۲ )١- ١‏ 


گے 


سہ صہ ے 


Er A— ۳ 1|5 xP. (/-<۳ <۱1) 


(۳۸) ۲١٠۷ ث٣ الجبر‎ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 
م Vo+tA+o0V۷" 4V‏ 

طول العمور ے ااب × ھ اا ے ٤+۷۹٤‏ ی ٥,١‏ وحدۃ طول 
اها € + 1+1" 


[۹] إذا قطع المستوى ۲س - ص -۲ع ٠= ٠١+‏ الكرة (س+")" +(ص+؟)' +(ع-١)"=١٠‏ 
أوجد مساحة المقطع الناتج 

ج 

مركز الكرة )١ » ٠-١ ٠-(٣‏ وطول نصف قطرها مم =ا١٠‏ 
المقطع الناتج من قطع الكرة بمستو عبارة عن دائرة 


ج 


نوجد بد لمر کن وع المستوی ے |۱۲٢۲|‏ د 
4V‏ ++ 
فی ۸ مم رہ من فيثاغورث .. رہ = ١١١١‏ = طول نصف قطر الدائرة الناتجة 
مساحتها = ۸ نق" = ١١‏ 1 وحدة مربعة 
]٠١[‏ أثبت أن المستقيمان ر =( )١- ١١‏ +ك)(۱٠۲۰١"۳)›‏ 
ر۲ =(۲ ۰ ۰۰٩‏ ) + ك,(۱ ۱-۰ ۰ )١‏ متقاطعان 
و أوجد نقطة تقاطعهما ثم أوجد معادلة المستوى الذى يحتويهما 
ج 
کک 


۱ غير متوازيين ٠,‏ المستقيمان أما متقاطعين 


ها =(۳۰۲۰۱) › ھہ=(۰۱-۰۱١)‏ .. 2 
أو متخالفين نوجد نقطة التقاطع بحل المعادلات 

)\ 1-17 + )0 ۰0 ۰ ۲( = ) ۰ ۲۰ (+ (1-۰۱1 ۳( 

ك ك = ١-‏ ے(ا) › ٢ك‏ + ك ٤=‏ ے (۲) › ٣ك‏ ك = ا۱ے (") 
من )١(‏ › (۲) ك = ١‏ ك =۲ بالتعويض فى (۳) ,. ١= ۲- ٠×۳‏ تحقق المعادلة 
'. المستقيمن متقاطعين ونقطة التقاطع بالتعويض فى معادلة المستقيم الاول 
EEE= (<1) + (1)‏ 


لايجاد معادلة المستوى الذى يحتويهما: 


(۳۹) ۲١٠۷ ث٣ الجبر‎ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 
مہہ یہ ےC‏ 
ه×ه, =| Er +9 = ۳ ۲ ١‏ 
۱ ج ۱ 
'. معادلة المستویى ٥س‏ + ۲ص -۳ع ٤(۰ )۳"-۰ ۲ ۰ ٥(=‏ »۳ ؟) 
۵س + ۲ص ۲ع ۲۰5 + ١‏ ا س + ۲ص ۲٣ع‏ ۲۰ 
]١١[‏ أوجد فى مجموعة حل المعادلة ع٤ ٠=‏ ومثل الجذور على مستوى أرجاند 
چ 
AES ۱‏ 
ع = ۷ = (جا0 4 تجا) = ھ ٤‏ حیثر د[ ۰۲۰۱۰۰" 
ù‏ 
الجذور هى إ١‏ ء وه" ٤ه“‏ »هھ' {) 
وتمثل على دائرة مركزها نقطة الاصل 


وطول نصف قطرها ٠=‏ وتمر بروؤوس مربع رؤوسه هى هى الجذور 


اس ٠+‏ سل 
[۲] (اختبارات) إدا كان س عدد مركب هان عدد حلول المعادله = 
د 


(۰۰9۰7 ( 


(س" +١)(س"‏ - ٠= )١-س()١+س( - )١‏ من الدرجة السادسة ,عدد الحلول فی ک يساوى ٦‏ 
[۳[] أثبت أن (م )١-‏ "= ١-م‏ " 

3 

الايسر = (١+ص)‏ "(١-م»)‏ "= م ) "١-م)"“‏ 


ت 0( )n("‏ ۳ _ ص( کک )۵ _ ۱( N‏ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 


۹ ٣۳ لم۳‎ 
۲ 


Dads FY Û 1T a... فإنس=‎ ٤= ۷ لره‎ ٠. | إذاكان‎ ][ 

۳ 

۰ ۰ لوس 
o‏ 
O‏ ل اد 
7 
ل۳ ×لمهە>× لوس٤‏ 
۲ ۳ ° 


٤لو‏ لرا ۰ 
وو ۴ ٣‏ لر 
4 لا>لره لره لره لرا لره لوه 


۳ ۳ ١ 


١+ بدون فك المحدد أثبت أن | إب :بأ + جب |=" +ب'+ج"‎ ]١١[ 


< 
ب أج ۱ ب أج 
اپ پٻ + جب |+| بپ ااا جب |= 
اج جب ااا | جب جا 
۱ ب ج 
"أب بأ+١‏ جب |+ (ب' + +" + ۱)-جب×جب 


۲ 
جڪ جن ج اا 


| ب ج 
= اه ۱ +۰١‏ (ب اج + ب + ج +۱) - باج" = + ب بج ١+‏ 
8 8 ۱ 


(“١( ۲١٠۷ ث٣ الجبر‎ 


من اعداد الاستاذ/ربيع فايد عبدالعليم معلم خبير (مدرسة كحك الثانوية) الصف الثالث الثانوى(علمى رياضيات) 


۲ ۲ ۲ 
ب ج | || پٻ ج 


]١١[‏ بدون فك المحدد أثبت أن | ا" ب" جا د" ب" بج" 


بج جا آب| ۱١|‏ ۱ ۱ 
® 
NT 1‏ ۲ ا ۲ ا 
الابمن - ۱ ۳ ا بج ۳١‏ =" ں' ب" 
I) ّ‏ بج 
اپج جب آبپج ۱ ۱ ۱ ۱ ۱ ۱ 


[۱۷] اوجد معامل س فى مفكوك (۱-س + س') (۱ + س)'' 
® 
باستخدام خاصية التوزيع 
(۱-س + س') )۱ + س) ' '=(۱ + س)'' - س(۱ + س)'' + س" (۱ + س)'' 
= ار د ار + ای = ۹۷ 
[] اوجد الحد الخالى من س فى مفكوك -١(‏ + س)*° 
س 
® 
الحد الخالى =+ الحد الخالى فى مفكوك (س --)* إن وجد 
س 


اأحد العام فى مفكوك (س 2( ا ار 2 ( د )س 


8 0 0 ٍ 
e a i E DE EC 


". الحد الخالى من س فى مفكوك -١(‏ + س)* هو ۱ 
[] ۷ + 1ت = -...-.......... ) (G1-۳)+ < (G۳ -1)+ < (G+) < (G+)‏ ( 


چ 


(“۲( ۲١٠۷ ث٣ الجبر‎ 


بفرض ع = ٩‏ +۱۲ت ,. ل ٠=‏ . س = ه٠‏ ,. الجذرين هما د ٣٣‏ + ت Eu‏ 


=±( ۲+ ۲ت( 


(“۳( ۲١٠۱۷ ث٣ الجبر‎ 


